Bevezetd matematika 3.

. Matematika orszdgban a bir6 csak a bizonyitékoknak hisz. Péld4ul, ha L azt allitja, hogy
van fekete oroszlan, akkor allitasdnak helyességérsl meggydzheti a birdt azzal, ha mutat
neki egy fekete oroszlant.

(a) F azt allitja, hogy minden oroszlan fekete. Elég bizonyiték-e, ha mutat a bironak egy
fekete oroszlant?

(b) F azt allitja, hogy minden oroszlan fekete, G pedig azt allitja, hogy F téved. Hogyan
bizonyithatna G az allitasat?

(c) P azt allitja, hogy a 2-re végz6d6 négyzetszamok széama paros. Q szerint P téved.
Melyikiik allitdsa igaz? Hogyan lehet errél meggy6zni a bir6t?

. Dontse el, hogy az alabbi allitasok igazak vagy hamisak! Allitasat indokolja!

(a) Ha egy csoportban 14 tanul6 van, akkor biztosan van koztiik legalabb 3, akiknek
ugyanabban a hénapban van a sziiletésnapja.

(b) Ha egy csoportban 2 tanulénak ugyanabban a honapban van a sziiletésnapja, akkor
legalabb 13 tanulé van a csoportban.

(c) Ha z > y, akkor 22 > y?. (Pésa Lajos: Matematika dsszefoglalas 1., 184. alapjan)
(d) Ha = > y, és egyik szam sem 0, akkor % > % (Pésa Lajos: Matematika osszefoglalas
I., 185. alapjan)

(e) Ha x >y és a > b, akkor z —a > y — b.

. Adjon meg olyan pozitiv egész szamot, amelyre az alabbi harom allitas koziil pontosan
kett6 igaz:

(a) A: n oszthato 6-tal B: n nem oszthaté 2-vel C: n jegyeinek Gsszege 12.

(b) A: n nem négyzetszam B: n 2-re végzadik C: n oszthaté 3-mal

. Lehet-e a kovetkezd allitasokba a bettik helyére olyan szamokat irni, hogy a két allitas
koziil pontosan az egyik legyen igaz?

(a) Acx+y=>5 B: 22+ y? + 22y = 25
(b) Pra—b=10 Q: ab—b* =10b

. Képezziink hatjegyl szamokat az 1, 2, 3, 4, 5, 6 szdmjegyekbdl gy, hogy minden szamje-
gyet csak egyszer haszndlhatunk fel. Hany ilyen szdmot tudunk képezni? Koziiliik hany
lesz oszthaté 3-mal, 4-gyel, illetve 5-tel?

. Képezziink hatjegyi szamokat az 1, 2, 3, 4, 5, 6 szdmjegyekbdl ugy, hogy a szamjegyeket
tobbszor is felhasznalhatjuk. Hany ilyen szamot tudunk képezni? Koziiliilk hAnyban nem
szerepel a 3-as szamjegy? Hanyban szerepel az 5-6s szamjegy? Mi a valésziniisége annak,
hogy az Osszes ilyen szambol véletleniil kivalasztva egyet, a kivalasztott szdm minden
szamjegye kiilonbo6z6 lesz?

. Hany részhalmaza van a H = {1,2,3,...100} halmaznak? Ezek koziil hAnyban van benne
a 2?7 Héanyban van benne a 2 és az 57 Hanyban van benne a 2 vay a 47 Hanyban nincs
benne 27

. A Fogrontgen szigeten az embereket fénykép helyett a fogészati rontgenképiikkel azono-
sitjak. Ez azért egyszerd, mert a szigeten nincs 2 olyan ember, akinek pont ugyanazok a
fogai hidnyoznanak. Hany ember élhet legfeljebb a szigeten?



