Matematika felméro dolgozat 2007. szeptember 3.
ELTE TTK

1.  Oldja meg az egyenleteket a valds szamok halmazan
a.) log; (X + 1) +log; (X —1)=log, 8+log,(x—2) (7 pont)

b.) 3+4cosx+cos2x=0 (7 pont)

2. Oldja meg az egyenl6tlenséget a valos szamok halmazan!
(x> =18x+77)-410—x >0 (10 pont)

3. Hol helyezkednek el a derékszogii koordinata-rendszer sikjaban azok a pontok, amelyek
eleget tesznek a kdvetkezd egyenldtlenségnek:
a) [x] = ]y] (7 pont)

b.) [x+ty|>1 (7 pont)

4.  Egy kockat kétszer feldobunk. Melyik val6szinilibb: az, hogy a dobott szamok 0sszege
paros, vagy pedig az, hogy ez az 6sszeg paratlan? (10 pont)

5. Melyek azok a haromszogek, amelyekben az oldalak mértani, a szgek szamtani sorozat
egymas utan kdvetkezo elemei? (12 pont)

6. Legyen P az egységnyi oldalhosszisagli négyzet belsejében vagy hataran fekvd pont.
Milyen hatarok kozott valtozhat a P-t6l a négyzet négy cslcsaig terjedd tavolsagok
négyzetének Osszege?

Hol kell P-t kijelolni, hogy ez a négyzetdsszeg minimalis legyen? (12 pont)

7. Bizonyitsuk be, hogy ha egy pozitiv egészekbdl allo, végtelen sok tagl szdmtani sorozat
tagjai kozt van négyzetszam, akkor végtelen sok van! (13 pont)

8. Egy 6x6 mezobdl allo sakktablat hézagmentesen és atfedés nélkiill domindlapokkal
fedtiink be. Mindegyik domindlap két szomszédos mezot takar el. Bizonyitsuk be, hogy a
mezoket elvalaszté 5 vizszintes és 5 fiiggbleges vonal kozott van olyan, amely egyetlen

domindlapot sem vag ketté! (15 pont)
A dolgozat megirasara 120 perc all rendelkezésre. A dolgozatok értékelése:
Ennek soran zsebszamologépet hasznalhat. Minden
egyéb segédeszkdz hasznalata tilos! 0-59 pont nem felelt meg
A kijavitott dolgozatok megtekintheték 09.05-én 60-84 megfelelt
(szerdan) 14h-16h-ig a Déli épiilet 3.219 szobaban 85-100 kivaloan megfelelt




